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Corrigé de l'exercice 1 e

|) De quoi s agit-il ?

Forme exponentielle d'un nombre complexe.
Résolution d'équation du 2°™ degré dans C.
Forme trigonométrique d'un nombre complexe.

I1) Indications et commentaires

1) Ecrituredea et b sousforme exponentielle

Utiliser Cos% = % et Sin% = g pour montrer que : a=e- 2

Utiliser Cos%: g et Sin %: % et en mettant +/3 en facteur dans I expression de 3, déduire
queb = 3%

Rappel : siz=x+yiavecx| IRetyl IRalorsz= 7eiq

Avecr = Yzls= x2+y2 etcosq:rletsinq:rl

2) Résolution del’équation : (E): Z?-2Z +1- €9=0

En calculant Dou D’ ontrouve z=1- €% et z'=1+¢"

On peut faire autrement : en remarquant que z2 - 2z+1=(z- 1)

(E) 0 (Z-1)>=€%0 Zz-1=¢% ouZz-1=-€" et on obtient les mémes résultats.
ChoixdeZ, et Z,:ona:Z =1-cosq-isnqet Z’'=1+cosg +ising

Puisqueqi ]0.p[dorssing>0doncZ =Z; et 2" =Z,douZ; =1- €% ;Z,=1+¢"

b) Ecriture des solutions sous forme trigonométrique

Danslesexpressionsde Z; et Z, on peut mettre eizz en facteur et sachant que

.2 .9 )
¢ i5-do=-2isnfe—i=eih

. 2 A ~

on obtient Z; = Zsinzze'(' %+§) douz, = %sng,- g+g§

en remarquant que 25in22>0" A Jop|

2 2 ]
Pour Z, on utilise € '§+e'§=2cos% >0" 74 |0,

Trouver que Z; = l&os%,%]

Dans le cas général s Z = x+yi on détermine |Z| = x2+y2 =?et argument de Z = q avec

cosq:%;etsinq:%d’Ot‘JZ:[r,q]



En appliquant ce résultat pour Z; = (1-cosq)-i sing
) 2
2= \/(1 €050+ 4n2q = /2(1- cosq) = 45‘”2% =2dn;

q

2

Car gl ]0,p[ donc sinE > 0. D’autre part pour I'argument

. 2Q 1]
_ 2gin’,
Cos(Argz,) = 1- cosq _ 2 - sinE = Cosg:‘ B+39'|-
26nd 2¢nd 2 2 221', (Z)_ p q
o2 2 YArg )= - E+E
Sin(Argzl) =_ snq =- COSH = gng B+g9 :
2sind 2 e 2 2¢ i
p
"ofl 7. = [96n2 ?
D'ollz;= lZsmE,- %+§
3) Calculdeqpour zz=aetZ,=b
»_1-i//3 U
1—e——:|: ' 1_\/§ ' i
On peut poser alors: et y €t aboutir ae’= +'2 =d3 dou ?:%+2kp, kl z
L+g?=3+V31
2 b

et puisque 7 [0,p[ alors ?7=8  (k=0).



