
EXERCICE N°1 (5 points) 
 

Une urne contient trois jetons rouges, deux jetons bleus et quatre jetons verts. 
 
1) On tire au hasard et simultanément trois jetons de l’urne. 

Calculer la probabilité de chacun des événements suivants : 
A : « Les trois jetons tirés sont de même couleur ». 
B : « Les trois jetons tirés de couleur différentes ». 
C : « Parmi les jetons tirés, deux et deux seulement sont de même couleur ». 
 

2) On répète le tirage précédent n fois de suite (n ≥ 2), en remettant chaque fois les jetons 
tirés dans l’urne. 
On appelle X l’aléa numérique prenant pour valeur le nombre de fois où les trois jetons 
tirés sont de couleur différentes. 
a- Calculer la probabilité de l’événement « X=2 » 
b- Montrer qu’il faut au moins quatre tirages successifs pour que l’espérance 

mathématique de X soit supérieure ou égale à 1. 
 
EXERCICE N°2 (5 points) 
 
On considère la suite réelle (un) définie sur IN par :  
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1) Calculer u1 et u2. 

 
2) a- Montrer que, pour tout entier naturel n, on a : 3u0 n <≤  

b- Montrer que (un) est une suite croissante 
c- En déduire que (un) est convergente et calculer sa limite. 

 

3) Soit (vn) la suite définie sur IN par : 
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a- Montrer que (vn) est une suite arithmétique de raison 1. 
b- Exprimer vn en fonction de n. En déduire un en fonction de n. 
c- Retrouver alors la limite de (un). 

 



PROBLEME (10 points) 
 
On considère la fonction numérique à variable réelle définie par : 
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On désigne par ( C) sa courbe représentative dans le plan rapporté à un repère orthonormé 

)j,i,o(
→→

. 
 
I-   

1) Dresser le tableau de variation de la fonction f. 
 

2) a- Montrer que la courbe ( C) admet deux asymptotes obliques (∆) et (∆’) d’équations     
respectives y = x et y = x+1 
b- Montrer que le point w(0 , ½) est un centre de symétrie de ( C). 
 

3) Soit g la restriction de f à *IR +  
a- Montrer que g réalise une bijection de *IR +  sur IR. En déduire que l’équation g(x)=0 

admet une solution unique α et que Log2<α<1. 
b- Montrer que f’(α)=1+α+α2. Ecrire l’équation de la tangente (T) à la courbe ( C) au 

point d’abscisse α. 
c- Tracer les droites (T), (∆), (∆’) et la courbe (C ) ( on prendra pour le graphique 

α≈0,8). 
 
II- On désigne par g-1 la fonction réciproque de g et par (C’) la courbe représentative de g-1 

dans le repère )j,i,o(
→→

 
 

1) Montrer que g-1 est dérivable sur IR et calculer (g-1)’(0) en fonction de α. 
2) La courbe (C’) coupe l’axe des ordonnées en un point I. Ecrire l’équation de la 

tangente (T’) à la courbe (C’) au point I. 
3) Tracer  (T’) et (C’). 

 
III- 

1) Soit t un réel supérieur ou égal à α. 
Calculer la mesure A(t) de l’aire du domaine limité par la courbe ( C), la droite (∆) et 
les  
eux droites d’équations respectives : x = α et x = t. 

2) Montrer que, lorsque t tend vers +∞ , A(t) admet pour limite α+Logα. 


