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Corrigé de l'exercice 2 ifiﬁi

|) De quoi s agit-il ?

Suitesréelles

Théoréme de convergence d'une suite

Suite arithmétique-Calcul du n'“™ terme, limite.

I1) Indications et commentaires

1) Calcul deu;; Calculedeu;

Appliguer laformule et trouver ulzg et u,=+2.

2)a)" nl IN; Ofun<y/3

* Pour u, 3 0il suffit de constater queup =03 Oetpour N1 IN Uw= 3 _ etunréd

\6- U

positif puisque 6-uz >0
* Pour U, < +/3faire un raisonnement par récurrence:
constater Up = 0 < /3 SUpposer que U, < +/3 et montrer que Uns1 < +/3

Ne pas oublier que s a<b alors—b<-a et que c-b<c-a et s O<a<b aors % > %

Conclure que O£u.<~3" ni IN.
b) (Un) est une suite croissante

Il suffit de montrer que Un+1- Un 3 O
Vérifier gue Un - Uy S écrit ; ——i= BUA+O
AL trea~ U J6- UR(3+/6- w3)
Le dénominateur est visiblement strictement positif.
Remarquer que le numérateur est un carré (produit remarquable) donc il est positif
D’ou (uy) est croissante.

c) (un) est convergente

Appliquer le théoréme : toute suite croissante et majorée est convergente
Calcul de sa limite /-

Puisque" nT INona: upg=

3
\6- ug
On peut remplacer un, €t un.qpar ¢ , résoudre I’ éguation obtenue
On trouve 2 solutions et puisque O£u,< V3 dorsOf ¢ £+/3

D’ou on trouve ¢ :\@



3) a) (V) est une suite arithmétique deraison 1

9
2 -
Caculer vps—vy en remp|a(;ant V1 Par U — (6 U%)
3 ur§+1 3 9
6(' Un)2
On trouve Vn+1—V;, = 1 donc (V) est une suite arithmétique de raison 1. Le premier terme est
Vo 32 0.

b) Expression de (V,) en fonction den

Appliquer laformule et trouver que v, = n.
Expression de (U,) en fonction den

> i : :—ug = ﬂ
Remplacer V,, par n et apartir de: n 30 trouver u, 1

c) Limitede U,
On vatrouver lerésultat éabli en 2) c).

Donner lim — en déduire que limun=3.
n®+¥ n+1



