
 
 
 
 
I) De quoi s'agit-il ? 
 
Suites réelles  
Théorème de convergence d'une suite 
Suite arithmétique-Calcul du nième terme, limite. 
 
II) Indications et commentaires 
 
1) Calcul de u1 ; Calcule de u2  

Appliquer la formule et trouver 
2
6u1 =  et 2u 2 = . 

 
2) a) ∀  n ∈  IN ; 3u0 n<≤  
 

* Pour un ≥ 0 il suffit de constater que u0 = 0 ≥ 0 et pour n ∈  IN 
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positif puisque 26 nu− > 0 
* Pour  un < 3 faire un raisonnement par récurrence :  
constater u0 = 0 < 3  supposer que un < 3  et montrer que un+1 < 3  

Ne pas oublier que si a<b alors –b<-a et que c-b<c-a  et si 0<a<b alors a
1 > b

1  

Conclure que 0≤un< 3 ∀  n ∈  IN. 
 
b) (Un) est une suite croissante 
 
Il suffit de montrer que un+1 - un ≥ 0 

Vérifier que un+1 - un  s’écrit : 
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Le dénominateur est visiblement strictement positif. 
Remarquer que le numérateur est un carré (produit remarquable) donc il est positif   
D’où (un) est croissante. 
 
c) (un) est convergente  
 
Appliquer le théorème : toute suite croissante et majorée est convergente 
Calcul de sa limite l    

Puisque ∀  n ∈  IN on a : un+1=
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On peut remplacer un et un+1par l , résoudre l’équation obtenue 
On trouve 2 solutions et puisque 0≤un< 3  alors 0≤l ≤ 3  

D’où on trouve l = 3  



 
3) a) (Vn) est une suite arithmétique de raison 1 
         

Calculer vn+1–vn en remplaçant vn+1 par 
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On trouve vn+1–vn = 1 donc (vn) est une suite arithmétique de raison 1. Le premier terme est 

v0= 2
0
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b) Expression de (Vn) en fonction de n 
 
Appliquer la formule et trouver que vn = n. 
Expression de (Un) en fonction de n 

Remplacer Vn par n et à partir de : n= 2
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c) Limite de Un 
On va trouver le résultat établi en 2) c). 

Donner  
1n

n3
lim

n ++ ∞→
 en déduire que 3lim =nu . 

 
 
 
 
 
 
 
 


