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EXERCICE N°1: (5 points)

L 'espace éant rapporté a un repere orthonormé (o,(?,(@j,l.i) , 0N considére les points:
A(2,-3,-1),B(1,0,2)etC(0, 1, 3).

1) a- Montrer quelespoints A, B et C ne sont pas alignés.
b - Ecrire une équation cartésienne du plan P passant par lespoints A, B et C.

2) Pour tout réd t del'intervalle[-p , p[, on considere I'ensemble S des points M(x, Y, 2)
verifiant I'équation :
X+ +72-2tx-2ysnt+2z+t?+sn’t-1=0
Montrer que S est une sphere dont on préciserale centre et |e rayon.

3) a- Etudier, suivant lesvaleurs det, l'intersection de la sphére S et du plan (P).
b - Danslecasou le plan (P) est tangent ala sphére S, déterminer les coordonnées du point
de contact.

EXERCICE N°2 (5 points)

| - Résoudre dans |'ensemble C des nombres complexes I'équation :
ZZ-(2+i)z+2i=0
® ®
Il - Dans le plan complexe rapporté a un repére orthonormé direct (o, u, v), on désigne
par A et B les points d'affixes respectivesi et 2.
z-i

A tout point M du plan d'affixez (z* 2) on associele point M' d'affixe z' défini par : z'= —

1) a- Montrer que |z'|:%.
b - En déduire que lorsque M décrit la médiatrice du segment [AB], le point M' décrit un

cercle quel'on dé&erminera.

2) Onsupposez?! ietz? 2
® U® ® U® p R
a- Montrer que: (u,OM’) = (BM,AM) - E+2kp aveckl Z

b - En déduire, que s M appartient ala droite (AB), le point M 'appartient a une droite
que I'on déterminera.

PROBLEME ( 10 points)

On considére lafonction f définie sur ]-2, +¥[ par : f(x) = f:z :

On désigne par (C) la courbe représentative de la fonction f dans le plan rapporté a un repére

orthonormé (o, Gi) , <r])') :
a 1) a- Etudier lesvariationsdelafonction f.
b- Ecrire une égquation cartésienne de la tangente D ala courbe (C) au point d'abscisse 0.
c- Tracer D et (C).
2) a- Vérifier que pour tout réd x strictement supérieur a- 2on a:
1 :E(Z- X+ x* )
X+2 4 X+2

1
~X

b - En déduire que: ‘lf(x)dle (2-x)e'xdx+E ‘lxzf(x)dx
Q 4@ 4 Q

c - Caculer l'intégrale | = é(z- x)e *dx

d - Montrer que pour tout réel x del'intervalle[ 0,1] on a:



X2 2 X2 2

¥£x f(x)£7 et en déduire que: —EQX f(x)dx£—
e- Soit A lamesure del'aire de la partie du plan limitée par Iacourbe(C) et ledroites
d'équation : y=0,x =0 et x = 1. Montrer que: 0,26 < A < 0,30.

1) Montrer que I'éguation f(x) = x admet une solution unique a et que 0 < a.

2) Montrer que, pour tout réd x del'intervale[ 0, 1], leréd f(x) appartient al'intervalle
[0,1].

3) a- Montrer que lafonction f ', dérivée def, est strictement croissantesur [ 0, 1].

b - En déduire que pour tout réel x del'intervalle[0,1] ona: |f '(X) |£g :

4) Soit lasuite (uy,) définiesur IN par : up=0€t un+1, =f (un).
a- Montrer que pour tout entier naturedd non a:

OELUELl & |u,,- a|£g|un— a

b - En déduire quela suite (u ) converge vers ¥ .



