Mathématiques Mathématiques Principale 98

Corrigé de I'exercice 2 .

|) De quoi s agit-il ?

Equation du second degré dans C avec un paramétre
Hyperbole, tangente en un point

I1) Indications et commentaires
1°) (Ey) : Z2-(2u-i u)z-2iuu=0
Résolution de (E,) dansC

Remarquer que (E,) est delaforme z? - Sz+P=0 ou S et P sont respectivement la somme et
le produit des solutions de I'équation, ce qui permettra de déduire que

Z=2uet 2'=-iu

Si on '’ a pas remarqué cette écriture de (E,), on calcule D et on trouve D= (2u +iu)?
Achever le calcul

2°) A(2i), M(u), M'(2u) et M"(-iu)

a)Equation cartésienne de (H)

Serappeler que

(A Met M aligé)U (AM & AM' colinéaires ) O dé&(AM,AM) =0

Pour déterminer les coordonnées des points M’ et M’’, on doit écrire le nombre complexe u
sous la forme agébrique

Poser u=x +iy avec (x,y)1 IR?

Veérifier que M(x, )T (H) U x2- y2 +2x+y=0

b) (H) est une hyperbole
Penser a déterminer I’ équation réduite de (H) ; et pour cela vérifier que: (H) :

(x+ D2 (y- D7 =>
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En déduire que I’ équation réduite de (H) est X? - YT - 1=0dansle repéere (W,e,e,)
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Conclure que (H) est une hyperbole équilatére de sommets S(7 - LE) et S(-7 - ]’E) :
d'asymptotes (Dy) : 2x-2y+3=0 et (D,) : 2x+2y+1=0 et de foyers F(@ - 1%) et F'(-@- L%)

® ®
(ces coordonnées sont dans le repere (0,e,,e,) ).
c) (H) passe par O
Constater que les coordonnées de O vérifient I'équation x?-y?+2x+y=0 et conclure



Equation cartésenne delatangentea (H) en O

2 2
Dans le repére (Wel %) (H) : X—- Y? 1=0 et O(1,- —) dansR’
Z 4
Serappeler qu'en tout point N (Xg, Yg) de (H) I'équation de la tangente est :
XoX YOY
a2 )

® ®
Vérifier que latangente a (H) en O a pour équation : 2x+y=0 dans le repére (o, e,8):
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