Mathématiques Economie & Gestion Contrile 87

Corrigé de l'exercice 1 ¥

|) De quoi s agit-il ?

Exercice n°1 (6 points)
Suitesréelles:
- Suites récurrentes, calcul destermes
- Suite minorée
- Suite croissante
- Suite géométrique, calcul du terme général, calcul de la somme desn
premiers termes
- Détermination de la plus petite valeur ng de n pour que S, soit supérieure a
1000.

I1) Indications et commentaires

Exercicen®l:
1°) a) Calcul deU; et U,
Le calcul est smple et donne U; = 3 et U, = 5. Il montre que la suite (U, ) nest ni
arithmétique, ni géométrique. (Uz - U1t Uy — U, et H—fl %)
b) pour tout entier naturel n, on au,>1
Penser afaire une démonstration par récurrence :
- Premiere éape : vérificationaurang 0. Ona bienUp=2 et2>1
- Deuxiéme étape : hérédité de la propriété P, : « U, > 1 ». Soit p un entier
naturel, supposer que U, > 1 et démontrons alors que U1 > 1.

- Conclure que pour tout entier naturel n, ona U, > 1.
Principe du raisonnement par récurrence
Démontrer par récurrence qu’ une propriété est vraie pour tout entier naturel n se fait en deux
étapes :

- Onprouve qu elle est vraie pour n=0
- Onmontre qu’'elle est héréditaire, c'est adire que s €elle est vraie pour un
entier naturel p, alors elle est vraie pour p+1.

c) (Un) est strictement croissante
Exploiter laquestion b) pour montrer que Un:1— U, > 0 et conclure.

Remarque:
Si (Uy) est une suite atermes strictement positifs, alors ( U, ) est croissante ( respectivement

décroissante ) s, et seulement s : pour tout entier naturel n, —UU”r':l 3 1 ( respect —UU”;1 £1)

2°) a) (Vy) est une suite géomeétrique de premier terme 1 et deraison 2

Montrer que V+1=2V, et V=1. Puis conclure.

Les suites arithmétiques et géométriques ne figurent pas explicitement au programme de
terminale, cependant elles peuvent faire |’ objet de nombreux exercices et apparaitre dans toute
les parties du cours. |1 est donc important de bien connaitre les formules et les caractéristiques
de ces deux types de suites.



b) Calcul de V, et U, en fonction den
- Montrer que V,=2" et conclure que U,=2"+1
- Vérifier que U,=2"+ 1 est vrai pour ni {0,1,2} pour s assurer de votre calcul.

3°) a) Calcul dela somme S,=vpt+vi+...vn.1 €en fonction den

n
Onas, =v, 22 11 cestadires,=2"-1

b) Détermination dela plus petite valeur npde n pour que Sn soit supérieur ou égale
a 1000.
Ona S, 210000 2" - 13 1000
2" 3 1001
nLog22 Logl001
N3 Log1001
Log2
U n3 99
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d’ ot ng=10.



